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INTUICJONIZM A MATEMATYCZNOSC SWIATA

W historii rozwoju mysli ludzkiej widoczne jest, iz struktury matema-
tyczne okazywaly sie wladciwym narzedziem strukturalizacji $wiata. Swiat
ulegal tym strukturom jak zadnym innym tworom ludzkiego umystu. I od
wiekow nurtowalo wielu pytanie: co takiego tkwi w Swiecie, co powoduje tak
duza zgodnosé tego Swiata z matematyka? Proby odpowiedzi na to pytanie
to dzieje filozofii matematyki. Najprostsza odpowiedzia jest stwierdzenie,
ze struktury matematyczne sa jedynymi strukturami swiata. Tak bylo w fi-
lozofii pitagorejczykow, gdzie ,wszystko byto liczba”. Nieco subtelniejsza
odpowiedz dal Platon. Pojecia matematyczne, tak jak i inne idee, maja re-
alny i samoistny byt. Kazdy byt jest istniejacy i realny na tyle, na ile jest
do tych idei podobny. W innym nurcie byla koncepcja Kanta. Dla niego
w doswiadczeniu czlowiek ma do czynienia ze zbiorem wrazen uporzadko-
wanych przez formy zmystowosci, takie jak czas i przestrzen oraz kategorie
rozsadku. Poniewaz matematyka jest czysta intuicja a priori czasu i prze-
strzeni, zgodno$¢ ta jest czyms$ naturalnym.

Na przetomie XIX i XX wieku powstaly nowe kierunki w filozofii ma-
tematyki: intuicjonizm, logicyzm oraz formalizm. Kierunki te powstaly na
skutek ,kryzysu” XIX-wiecznej matematyki i jako rozwigzanie proponowaty
szukaé¢ podstaw matematyki w samej matematyce, odcinajac jej istote od
rozwazan majacych odniesienie do historii matematyki czy szeroko rozumia-
nej filozofii.

W roku akademickim 1986/87 na seminarium ks. prof. Michala Hellera
prébowalismy sprecyzowaé problem matematycznoéci przyrody. Wydawalto
sie interesujace zobaczy¢, jak te klasyczne kierunki filozofii matematyki uj-
mowaly to zagadnienie. Prace rozpoczeliSmy od analizy artykutu Heytinga

*UWAGA: Tekst zostal zrekonstruowany przy pomocy srodkéw automatycznych; moz-
liwe sg wigc pewne bledy, ktérych sygnalizacja jest mile widziana (obi@opoka.org). Tekst
elektroniczny posiada odrebna numeracje stron.
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Dysputa, gdzie przedstawione jest stanowisko intuicjonizmu. W filozofii ma-
tematyki, ktora reprezentuje intuicjonizm, panuje wyrazne odciecie sie od
radykalnych pytan filozoficznych. ,Radykalny” sposob filozofowania nazwa-
liSmy ,,metafizyka matematyki” w odréznieniu od metodologicznych aspek-
tow filozofii intuicjonistow. Analize tego kierunku prébowalisémy wykorzy-
sta¢ do wejscia w nurt problematyki wylaniajacej sie z ograniczen intuicjo-
nizmu, a ewentualne wnioski odnie$¢ do problemu matematycznosci przy-
rody. Wytaniaja sie dwie pozytywne mysli intuicjonizmu. Przede wszystkim
istotny jest sam mechanizm powstawania pierwotnej matematyki; generuje
on podstawowe tezy i reguly matematyki. Tu kryje sie¢ jedno z gltéwnych
zalozen intuicjonizmu stwierdzajace, ze mechanizm ten funkcjonuje w iden-
tyczny sposob u wszystkich ludzi. Sama matematyka rozwija sie i zyje nie
w ukladach symboli i znakéw, lecz w bezposrednim i twoérczym procesie
myslenia (jest konstrukcja umystu). Mimo to jest ona intersubiektywnie ko-
munikowalna. Tutaj bardzo mocno tkwi dazno$¢ do odmawiania wartosci
jezykowi formalnemu jako jedynemu jezykowi umozliwiajacemu pelne poro-
zumienie sie. A poniewaz twoérczy proces §wiadomosci jest pltynny i zmienny
niemozliwa jest catkowita redukcja matematyki, do systemu sformalizowa-
nego. Mozna sformalizowaé¢ dany fragment teorii matematycznej, lecz dalszy
rozwo0]j teorii i tak bedzie przebiegal poza formalizacja i moze wrecz podwa-
zy¢ jej prawomocnosé.

Drugie wazne spostrzezenie intuicjonizmu to my$l, ze matematyke mozna
budowaé bez zatozen filozoficznych. Wedlug intuicjonistéw filozofia shuzy
wylacznie do oceny powstalych teorii matematycznych. Precyzujac te mysl
mozna powiedzie¢, ze dana teoria jest nieczula na przedzalozenia filozo-
ficzne. Przyjmujac rézne uklady przedzalozen filozoficznych, otrzymamy
pewien, zawsze ten sam, rdzen — wladnie matematyke intuicjonistyczna.
Pewnos¢é matematyki sugeruje, ze taki wspélny rdzen powinien istnie¢, jed-
nak nie ma pewnosci czy to, co znajduje sie poza rdzeniem, nie jest czyms
naprawde istotnym dla matematyki. I tu dostrzegliémy jedna z gltéwnych
stabosci intuicjonizmu. Przyjmujac schemat intuicjonistyczny powstawania
matematyki, nie mozna wykluczy¢ togo, ze zalozenia filozoficzne dokony-
wane nawet nieSwiadomie, zmieniaja strukture umystu. Przyjecie dwoch
réznych filozofii moze prowadzi¢ do sytuacji, w ktérej pewne konstrukcje
jednego systemu sg niewykonywane w drugim.

ZwroéciliSmy uwage na do$é istotny brak intuicjonizmu, ktéry zarazem
ukazuje réznice miedzy intuicjonizmem a formalizmem. Poszczegélne ,kon-
strukcje” matematyczne tworze pewien zbiér. Matematyka intuicjonistyczna



INTUICJONIZM A MATEMATYCZNOSC SWIATA 3

nie daje mozliwosci narzucenia struktury na ten zbior. Przede wszystkim nie
jest jasne samo pojecie konstrukcji matematycznej. Przeciez raz utworzone
konstrukcje uzyskuja obiektywna postaé¢ (w pewnym sensie niezalezna od
umystu) i ich znajomo$é determinuje umyst przy wykonywaniu pézniejszych
konstrukcji. W ogdlnym schemacie matematycznego myslenia czesto dalsze
konstrukcje, nie majace wiele wspolnego z matematyka, moga uzyskac¢ sta-
tus ,konstrukcji matematycznej”. Wynika to z tego, iz umyst pracuje na
bazie pewnych wrodzonych predyspozycji jak réwniez wyuczonych funkcji
i schematow. Matematyka, ktéra zostala ,,juz spisana”, pelni role elementu,
ktory przychodzac z zewnatrz strukturalizuje umyst. Jednak w koncepcji in-
tuicjonistycznej ta strukturalizacja musi pelnié role tylko tla a nie istotnych
skladnikéw matematyki (gdyz inaczej matematyka zamykalaby sie w pew-
nych formalnych schematach). Lecz tak rozumiany rozwdj dopuszcza nie-
mal zupelng dowolnoéé. Oprocz tego poza, tworzacym umystem, nie ma
zadnej podstawy laczacej te konstrukcje w jedna caloéé. Oczywiscie intu-
icjonizm $wiadomie odrzuca taka mozliwo$¢, przeciez matematyka rozwija
sie 1 wszystkie z géry przyjete struktury, krepujace ja, moga zostaé z cza-
sem zakwestionowane, to jednak nie przeczy faktowi, ze rozwéj dokonuje sie
zawsze w ramach jednej struktury i dopiero, gdy dalszy postep stanie sie
niemozliwy, konieczna jest przebudowa struktur (lecz nie ich zniszczenie).

Réwniez powaznym, a z punktu widzenia matematykéw chyba gtéwnym
zarzutem pod adresem intuicjonizmu jest fakt, ze eliminuje on z matema-
tyki jako bezprawne (bezpodstawne) cenne jej fragmenty. Z drugiej strony
pozbawia matematyke waloru zblizenia do prawdy obiektywnej, na rzecz
intersubiektywnej konstrukcji umyshu.

Podsumowujac, mozna stwierdzi¢, iz intuicjonizm porusza podstawowe
problemy metodologii matematyki a takze wbrew sobie, problemy meta-
fizyki matematyki. Jednakze proponowane rozwigzania sa niezadowalajace
ijezeli sa w ogdle mozliwe to wymagaja badan o duzo szerszym zakresie. Nie-
watpliwie pozyteczne byloby przeanalizowanie w podobny sposéb logicyzmu
i formalizmu, a takze innych wspotczesnych kierunkow filozofii matematyki.



